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ETAP WOJEWODZKI 2020/2021

Uczen maksymalnie moze zdoby¢ 20 punktow.

Za poprawne rozwiazanie zadania zamknigtego uczen moze zdoby¢ maksymalnie 1 punkt,
a za zadanie otwarte 2, 3 lub 4 punkty. Za kazde poprawne i pelne rozwigzanie zadania
otwartego, inne niz przewidziane w schemacie punktowania rozwigzan, nalezy przyznac

maksymalna liczbe punktow.

ODPOWIEDZI I ROZWIAZANIA ZADAN

Nr zadania 1. 2. 3. 4,
Maks. liczba punktow 0-1pkt | O-1pkt | 0-1 pkt | 0-1 pkt
Prawidlowa odpowiedz P, F D N-A A C

ROZWIAZANIA ZADAN OTWARTYCH

Zadanie 5. (0-2 pkt)

Uzasadnij, ze doktadnie 8 liczb pierwszych spelnia nieréwnosé

(x— 1%+ (x =V7)(V7 + x) = (2x + 10) (x — 5).
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Uczen:

1. Rozwiazuje nieréwno$¢ korzystajac ze wzordw skréconego mnozenia
(x— 1%+ (x =V7)(V7 + x) = (2x + 10)(x — 5)

x> —2x+1+x*—-7>22(x+5)(x—5)

x> —2x+1+x*>—72>2(x?-125)
x2—2x+1+x*—72=2x*-50

—2x = —44

x < 22

2. Wypisuje liczby pierwsze spehiajace nierdwnos¢ i podaje odpowiedz.

Tymi liczbami sa: 2, 3, 5,7, 11, 13, 17, 19, a wigc jest ich 8.

1p.

1p.

Zadanie 6. (0-2 pkt)

a

_ -1
Uzasadnij, ze jesli wartoé¢ wyrazenia a™! + (va) o (E) jest liczba ujemna, toa < 1

ia>0.

Uczen:

1. Przeksztalca dane wyrazenie, stosujac definicje potegi o wyktadniku ujemnym.

a_1+(\/5)—1_(g)‘1=l+i_2=1+ﬁ_3=*7‘1

a Ja a a a a a

2. Ustala wartos¢ liczby a.

Liczba a jest dodatnia, bo jest liczba podpierwiastkowa i wystepuje w mianowniku,
wiec nie moze by¢ liczbg ujemng i zerem. Aby warto$¢ wyrazenia % byta liczba

ujemna licznik musi by¢ liczbg ujemna, zatem va — 1 < 0,
stada < 1lia> 0.

Uwaga. Jesli uczen pomyli zalozenie z tezq (uzasadnia twierdzenie odwrotne) to moze
uzyskac co najwyzej Ip.

1p.

1p.
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Zadanie 7. (0-2 pkt)

Pan Stanistaw dba o swoja kondycje fizyczna, wiec codziennie pieszo pokonuje droge z domu
do pracy i z powrotem. Na wykresie przedstawiono zalezno$¢ migdzy predkoscia a czasem
podczas przemieszczania si¢ pana Stanistawa w jedng strong. Oblicz dtugos¢ drogi z domu do
pracy ers as—w-minttach-na—pokonanie-tej-drogirowerem—z predkoseia4-razy-wie

predkos¢ (km/h)
gd

Ze wzgledu na techniczny btagd wydruku - ukrycie Vi pieszego

Komisja Wojewodzka dostosowata schemat punktowania zadania do pierwszej czesci pytania.

Uczen:
1. Dokonuje analizy zadania, np. zapisuje zalezno$¢ migdzy predkoscia, droga 1 1p.

czasem; odczytuje z wykresu, ze np. gdy v=3 km/h,tot=2h.

2. Oblicza droge S z domu do pracy 1p.
S=v-t S =6 [km]
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Zadanie 8. (0-3 pkt)

Dany jest szescian ABCDEFGH o krawedzi 5.

Przyjmij za jednostke dtugo$¢ boku kratki i narysuj siatke
ostrostupa ABCDE . Oblicz pole powierzchni bocznej
ostrostupa i przedstaw je w postaci iloczynu.

Uczen:

1. Zauwaza, ze $ciany boczne s3 trojkatami prostokatnymi i wyznacza dtugosci ich
przyprostokatnych.

Sciany boczne sg trojkatami prostokatnymi o przyprostokatnych wskazanych na
rysunku.

X, ™
D5 C B 52

2. Rysuje prawidtowg siatke ostrostupa przyjmujac za jednostke dtugo$¢ boku kratki.
Na przyktad:

e rysuje kwadrat ABCD o boku 5,

e rysuje odcinek AE rowny 5, a nastepnie odcinek BE,

e rysuje odcinek AE: rowny 5, a nastgpnie odcinek E1D,

e rysuje odcinek DE>, ktorego dtugosé wynosi 5v/2 i jest rowna przekatnej
kwadratu ABCD, a nastepnie odcinek E2C,

e rysuje odcinek BEs rowny odcinkowi BD = 5+/2, a nastepnie odcinek E3C.

1p.

1p.
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E2

E

3. Oblicza pole powierzchni bocznej ostrostupa i przedstawia je w postaci iloczynu.

25 _ 25V2 o
Pp=2-—+2-——=25+25V2=25(1+V2)
Uwaga. Jesli uczen przedstawi pole powierzchni bocznej ostrostupa w postaci innego

iloczynu, to tez otrzymuje Ip.

Zadanie 9. (0-3 pkt)

Julka zapisuje liczby szesciocyfrowe, ktore mozna utworzy¢ przy uzyciu wszystkich sposrod
cyfr 3, 4i 5 tak, aby kazde dwie sasiednie cyfry w ich zapisach byty liczbami réznigcymi si¢
0 jeden. Oblicz, ile najwiecej roznych liczb spetniajgcych te warunki moze zapisaé Julka.

Uczen:

1. Przedstawia mozliwy uktad cyfr w liczbie sze$ciu cyfrowe;. 1p

Na przyktad:

A B c
(3] a35laBsla]| [aB4] a3<]a3g] ([s][a[34 a3 4]
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2. Oblicza, ile jest liczb w poszczegolnych wariantach. 1p.
A.1-1-2-1-2-1=4 B.1-2-1-2-1-2=8 Cl1-1-2-1-2-1=4

3. Eliminuje z kazdego wariantu liczby utworzone z dwoch réznych cyfr i oblicza, ile jest
wszystkich liczb spetniajacych warunki zadania oraz podaje odpowiedz.

1p.
Nalezy wykluczy¢ liczby w:

A: 343434 B: 434343 1 454545 C: 545454

Zatem4+8+4-4=12

Odpowiedz. Jest 12 liczb szeSciocyfrowych, ktdére mozna napisa¢ przy uzyciu cyfr 3,415
tak, aby kazde dwie sasiednie cyfry w ich zapisach byly liczbami réznigcymi si¢ o jeden.

Uwaga. Jesli uczen rozwiqze zadanie przez wypisywanie liczb spetniajgcych warunki
zadania i popetni jeden blgd (wypisze o jednq liczbe za duzo lub o jedng za mato), to
otrzymuje 2p., a jesli popetni dwa bledy — otrzymuje 1p.

Zadanie 10. (0-4 pkt)

Z roéwnolegtoboku wycieto romb tak, jak na rysunku. Narysuj prosta przechodzaca przez
srodki symetrii rownolegtoboku i rombu, a nastgpnie uzasadnij, ze ta prosta dzieli otrzymana
figure na dwie figury o réwnych polach.

Uczen:

1.Uzupeia rysunek zgodnie z trescig zadania. 1p
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2. Zauwaza, ze prosta przechodzaca przez srodek symetrii S dowolnego rownolegtoboku
dzieli go na dwa czworokaty o rownych polach.

/ /

A E

Prosta EF dzieli rownolegtobok ABCD na dwa czworokaty AEFD i BEFC. Kazdy z tych
czworokatow sklada si¢ z trojkatow, ktore sg przystajace. Trapez AEFD: z trojkatow AES,
DFS i ASD, a trapez BEFC: z trojkatow BES, CFS i BSC.

3. Uzasadnia przystawanie trojkatow lub rownos¢ pol powotujac sie na twierdzenie
zawarte w punkcie 2.

AAES = ACFS, bo |4ASE| = |4CSF| jako katy wierzchotkowe,
|AEAS| = |4FCS]| jako katy naprzemianlegte, |AS| = |SC| - cecha kbk
AASD = ABSC, bo |AD| = |BC|, |AS| = |CS]|,|DS| = |BS| - cecha bbb
ADSF = ABES, bo |4DSF| = |4BSE| jako katy wierzchotkowe,
|ASDF| = |4SBE| jako katy naprzemianlegte, |[DS| = |SB| - cecha kbk

Poniewaz czworokaty AEFD i BEFC skladaja si¢ z przystajacych trojkatow, wigc ich pola
sg rowne.

4. Podsumowuje i zapisuje wniosek.

Poniewaz romb jest rownolegtobokiem, wigc prosta przechodzaca przez punkt przecigcia
jego przekatnych dzieli romb na dwa czworokaty o rownych polach. Zatem prosta, ktéra
przechodzi przez punkty przecigcia przekatnych réwnolegtoboku 1 rombu dzieli

otrzymang figure na dwie czgsci o rownych polach.

1p.

1p.

1p.




