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Uczen maksymalnie moze zdoby¢ 20 punktow.

Za poprawne rozwigzanie zadania zamknigtego uczen moze otrzymac¢ maksymalnie 1 punkt,
a za rozwigzanie zadania otwartego 2 lub 3 punkty. Za kazde poprawne i pelne rozwigzanie
zadania otwartego, inne niz przewidziane w schemacie punktowania rozwigzan, nalezy
przyzna¢ maksymalng liczbe punktow.

ODPOWIEDZI | ROZWIAZANIA ZADAN

ODPOWIEDZI DO ZADAN ZAMKNIETYCH

Nr zadania 1. 2. 3.

Maks. liczba punktow 0-1 pkt 0-1 pkt 0-1 pkt

Prawidlowa odpowiedz | A., D. A.C. F., P.




ROZWIAZANIA ZADAN OTWARTYCH

Zadanie 4. (0-2 pkt)

2(V5-2)
V5+2

Uzasadnij, ze warto$é liczbowa wyrazenia: 8v/5 + jest liczba naturalng i wyznacz

wszystkie jej dzielniki naturalne.

Uczen:

1. Analizuje tre$¢ zadania i oblicza warto$¢ wyrazenia.

2(vV5-2) _ 2(V5-2)° 2(5-4V5+4) 18-8V5 _
8V5 + VB+2 85 + (Vs+2)(vV5-2) 8V5 + 5-4 =8V5+ 1 18

2. Wyznacza wszystkie dzielniki naturalne liczby 18.

Liczba 18 dzieli si¢ przez 1, 2, 3, 6, 9, 18.

1p.

1p.

Zadanie 5. (0-2 pkt)

Niech a i b bedg liczbami catkowitymi spetniajgcymi nieréwnos¢ 0 < a <b. Zaréwno licznik,

jak 1 mianownik utamka % zwigkszono o 3. Rozstrzygnij, czy tak otrzymana liczba jest

zawsze rdwna, wigksza czy mniejsza od wyjsciowej. Odpowiedz uzasadnij.

1 sposob

Uczen:

1. Analizuje tre$¢ zadania, zapisuje roznice utamkow, sprowadza je do wspolnego
mianownika.

Licznik i mianownik utamka wtasciwego sa liczbami naturalnymi réznymi od zera i nie
majacymi wspolnych dzielnikow oprocz 1, przy czym licznik jest wigkszy od
mianownika.

a — licznik, b — mianownik, a <b oraz a, b — liczby naturalneia,b > 0

% - dany utamek

a+3 .
P utamek po zmianie

1p.




a a+3_a(b+3)—b(a+3)

b b+3 b(b +3)

2. Uzasadnia, ze otrzymany utamek jest wigkszy od danego utamka. 1
p.

ab+3a—ab—3b_3(a—b)

b(b + 3) ~ b(b+3)

Poniewaz a < b, wigc licznik jest liczbg ujemng. Mianownik jest liczbg dodatnig, zatem

roznica danego utamka i utamka po zmianie jest liczbg ujemna, co dowodzi, ze utamek

po tej zmianie jest wiekszy od danego.

|/ sposob
Uczen:
1. Analizuje tres¢ zadania, sprawdza zalezno$¢ miedzy utamkami (= lub < lub >) 1p.
1 przeksztatca wyrazenie.

Licznik 1 mianownik utamka wtasciwego sg liczbami naturalnymi ré6znymi od zera, przy

czym licznik jest wigkszy od mianownika.

a — licznik, b — mianownik, a < b oraz a, b — liczby naturalne i a,b > 0

% - dany utamek

23 tamek po zmianie

b+3

Sprawdza zaleznos¢ migdzy utamkami: % oraz Z—:

Mnozy zalezno$¢ stronami wiedzac, ze liczniki 1 mianowniki utamkow sa dodatnie.

a a+3
? oraz m | b(b + 3)
2. Uzasadnia, Ze otrzymany utamek jest wigkszy od danego utamka. 1p.

Poniewaz utamki ab + 3ab(b+3) oraz ab + 3ab(b+3) maja jednakowe mianowniki, wigc
ten utamek jest wigkszy (mniejszy, rowny), ktory ma wigkszy (mniejszy, rowny) licznik.

Wystarczy zatem poréwna¢ wyrazenia: ab + 3a oraz ab + 3b,

3a < 3b poniewaz a < b.

Zatem utamek po tej zmianie jest wigkszy od danego.

Uwaga: Jezeli uczen sprawdza zaleznos$¢ na konkretnych przyktadach i tylko na tej podstawie

poréwnuje utamki - otrzymuje 0 punktéw za zadanie.




Zadanie 6. (0-2 pkt)

Pan Robert kosi prostokatny trawnik o dlugosci 16 m

kosiarkg, ktorej szerokos¢ ciecia wynosi 50 cm. Po jednym

przejezdzie wzdhuz brzegdw trawnika (patrz rysunek), slad po pierwszym
. ) ) ) L przejeidzie
zostalo mu do skoszenia 120 m<. Oblicz, ile przejazdow

trzeba wykonaé, aby skosi¢ trawnik w ksztalcie kwadratu,

o polu rownym polu trawnika pana Roberta.

Uczen:

Wykonuje analize zadania i1 oblicza szeroko$¢ prostokatnego 1p.
trawnika. Po pierwszym przejezdzie otrzymujemy sytuacje, x-1
jak na rysunku obok. Z tego wynika, ze skoszenie catego
trawnika wymaga tylu obrotoéw, ile wynosi szeroko$¢

trawnika wyrazona w metrach. 15| | 16

Oblicza szerokos$¢ prostokatnego trawnika.

15(x — 1) = 120

15x — 15 =120

x = 135 : 15 = 9 [m] szerokos$¢ trawnika.

2. Oblicza, ile przejazdow trzeba wykonac, gdyby trawnik byt kwadratem o polu rownym
polu trawnika Pana Roberta i podaje odpowiedz.

Aby obliczy¢ liczbe przejazdow do skoszenia trawnika w ksztatcie kwadratu, wystarczy
obliczy¢ dtugos¢ boku tego kwadratu.

1p.
P — pole kwadratu

a — dhlugos¢ boku kwadratu
P=9-16 = 144 [m?

P = a? = 144, stad a =12 [m]

Odpowiedz. Gdyby ten trawnik byt kwadratem, to trzeba wykona¢ 12 przejazdow.




Zadanie 7. (0-3 pkt)

Miara jednego z katow trojkata jest rowna roznicy miar dwoch pozostatych katow. Diugos¢

najdtuzszego boku wynosi 2v/5, a najkrotszego boku 2v/2. Oblicz pole tego trojkata.

Uczen:

1. Analizuje tre§¢ zadnia np. na rysunku i uzasadnia, ze dany trojkat jest prostokatny.

a=y—f,stada+ [ =y,ale
a+y+p =180°,
wiec 2y = 180°,

czyliy = 90°,

zatem trojkat ABC jest prostokatny.

2. Oblicza dtugo$¢ boku AC stosujac Twierdzenie Pitagorasa.

|BC| = 2v/5,
|AB| = 2V/2.
Zatem

IACI? = (2v5)" - (2v2)’ =20 -8 = 12,
stad |AB| = 2v/3.
3. Oblicza pole trojkata ABC.

2V2 243
Papc I S 2V6

1p.

1p.

1p.




Zadanie 8. (0-3 pkt)

W listopadzie w pewnej osiedlowej piekarni zamowiono butki pszenne i zytnie na obchody
swieta szkoly. W zwigzku z tym miesi¢gczna produkcja butek pszennych w pordéwnaniu
do poprzedniego miesigca wzrosta o 400 sztuk, a butek zytnich o 4%. To spowodowato wzrost
tacznej produkcji tych butek o 600 sztuk. W pazdzierniku stosunek produkcji butek zytnich
do produkcji butek pszennych wynosit 1 : 5. Oblicz, ile butek zytnich, a ile pszennych

wypieczono w listopadzie.

1 sposob

Uczen:

1. Przeprowadza analize tresci zadania i zapisuje zalezno$ci mig¢dzy poszczegolnymi 1p.
wielko$ciami w postaci uktadu rownan.

a — miesieczna produkcja butek pszennych w pazdzierniku

b — miesi¢czna produkcja bulek zytnich w pazdzierniku

a + 400 — miesigczna produkcja butek pszennych w listopadzie
1,04b — miesi¢czna produkcja butek zytnich w listopadzie

{a+b+600=a+400+1,04b
b:a=1:5

2. Rozwiazuje uktad rownan.

1p.
{0,04b = 200
a=>5b
{ b = 5000
a= 25000 1p.

3. Oblicza miesi¢czng produkcje butek pszennych w listopadzie i podaje odpowiedz.

Produkcja w listopadzie:
Buiki pszenne 25 000 + 400 = 25400
Bulki zytnie 1,04 - 5000 = 5200

Odpowiedz. W listopadzie ta piekarnia wypiekta 5200 sztuk bulek zytnich oraz 25 400
sztuk butek pszennych.




I/ sposob

Uczen:

1. Przeprowadza analize tresci zadania i oblicza, o ile sztuk wzrosta produkcja butek
zytnich.

a— miesigczna produkcja butek pszennych w pazdzierniku

b — miesieczna produkcja butek zytnich w pazdzierniku

a + 400 — miesieczna produkcja bulek pszennych w listopadzie
1,04b — miesi¢czna produkcja butek zytnich w listopadzie

Wzrost produkcji butek zytnich w listopadzie w porownaniu do pazdziernika to:

600 — 400 = 200 [szt ]

2. Oblicza, ile bulek zytnich wyprodukowano w pazdzierniku, a ile w listopadzie.

0,04b = 200, stad b = 5000
1,04b = 5200

3. Oblicza, ile butek zytnich wyprodukowano w pazdzierniku, a ile w listopadzie

i podaje odpowiedz.

a=5b,stada = 25000
a + 400 = 25000 + 400 = 25400

Odpowiedz. W listopadzie ta piekarnia wypiekta 5200 sztuk butek zytnich oraz 25 400
sztuk butek pszennych.

1p.

1p.

1p.




Zadanie 9. (0-3 pkt)

Na rysunku przedstawiono bryte sklejona z dwoch szescianow

1 prostopadtoscianu, ktéry nie jest szescianem. Pole powierzchni

catkowitej wiekszego szescianu wynosi 384 cm?, a suma dhugosci
jego krawedzi jest taka sama jak suma dhlugosci krawedzi

prostopadtoscianu. Roéznica dlugosci bokéw dolnej podstawy

sklejonej bryly jest trzy razy wieksza niz krawedz mniejszego

sze$cianu. Oblicz pole powierzchni catkowitej bryty przedstawionej na rysunku.

Uczen:

1. Przeprowadza analizg treSci zadania i oblicza dtugos¢ krawedzi wigkszego szeScianu
oraz sume dlugosci jego krawedzi.

a — dlugos¢ krawedzi wiekszego szescianu
6-a* =384,

a’ = 64 ,stad a = 8 [cm]

12-a =96 cm,

2. Oblicza dlugosci krawedzi pozostatych bryt.
b — dlugos¢ krawedzi mniejszego szescianu
8 x (8+b) x ¢ — wymiary prostopadto$cianu

8+c—-8=c,

c=3b, 2
4:84+4-3b+4-(b+8) =096, jz_

4-3b+4-(b+8) = 64, |
16b = 32,stad b = 2 [cm] d___L1 |

2 cm — dhugo$¢ krawedzi mniejszego szescianu ) B
8 cm x 10 cm x 6 cm — wymiary prostopadloscianu

3. Oblicza pole powierzchni catkowitej bryly przedstawionej na rysunku.
Pc=2-(60+64+4)+2-(8-14)+2-(8-10) =640 [cm?]

lub

Pc=2-(60+64+4)+ 64+2-8+80+8-14+64+48 =2-128+144+2-112+16
=256 + 288 + 144 + 16 = 640 [cm? ]

1p.

1p.

1p.




Zadanie 10. (0-2 pkt)

W koszykach sg grzyby zebrane przez Tymona, Mitosza i Oskara. Kazdy koszyk zawiera inng

liczbe grzybow, tak jak podano na ponizszym rysunku. Dwa koszyki sg Tymona, a trzy Mitosza,

przy czym liczba wszystkich grzyboéw jednego z nich jest dwa razy wigksza od liczby

wszystkich grzybow drugiego. Ktore koszyki naleza do poszczegdlnych chtopcow?

Odpowiedz uzasadnij.

Uczen:

1. Analizuje tre$¢ zadania i znajduje zalezno$¢ migdzy liczbami grzybow zebranymi
przez Tymona i Mitosza.

Z tresci zadania wynika, ze jeden z dwoch chtopcow, Tymon lub Mitosz, zebrat dwa
razy wigcej grzybow niz drugi, a wige stosunek liczby zebranych grzyboéw przez obu
chlopcow wynosi 2 : 1 lub 1 : 2, zatem taczna liczba zebranych przez nich grzyboéw
jest podzielna przez2 +1 = 3.

2. Uzasadnia, ktore koszyki naleza do poszczegdlnych chtopcow.

Razem zebrano 238 grzybow i jeden z szesciu koszykow nalezy do Oskara.

Tylko 238 — 40 = 198 jest liczba podzielng przez 3, zatem koszyk zawierajacy 40
grzybow nalezy do Oskara.

Poniewaz dwaj pozostali chtopcy zebrali razem 198 grzybow, wigc jeden z nich zebrat
198 : 3 = 66 grzybow a drugi 132. Skoro do jednego z nich naleza dwa koszyki, a do
drugiego trzy, wiec jest to mozliwe, gdy 66 = 30 + 36 oraz 132 = 32 + 38 + 62.
Ostatecznie:

Koszyki Tymona —IV. i V.
Koszyki Mitosza — I, Il. i VI.

Koszyk Oskara — I11.

1p.

1p.




